1 Perfektni grafy

Priklad 1:
Ukazte, ze line graf bipartitniho grafu je perfektni.

Napovéda:

Reseni:
Ovéreni z definice, plus Vizingova véta na barveni hran a ze maximalni stupen je
maximalni klika v line grafu.

Priklad 2:

Necht V je mnozina prvki, na které je definované ¢astecné uspoiddani R. Odpovidajici
comparability graf ma zamnozinu vrcholu V' a dva vrcholy jsou spojené hranou, pokud
odpovidajici prvky jsou porovnatelné v R. Ukazte, ze comparability grafy jsou perfektni.

Napoveéda:
Cdstecné uspordddni ma retézce a antiretézce.
Reseni:
Maximalni fetezec tvori maximalni kliku. Vrchol obarvim podle délky nejdelsiho
fetzce, ktery v ném konci.

Priklad 3:
Split graf je graf, jehoz vrcholy 1ze rozlozit na dvé mnoziny, kde jedna indukuje kliku
a druhd nezavislou mnozinu. Ukazte, ze split grafy jsou perfektni.

Napoveéda:
Najit nejvéetsi kliku a dobarvit zbytek.
Reseni:
Klikovost je podle té mnoziny, co déla kliku. A dobarvit nezavislou lze snadno, protoze
pro kazdy z nezavislé je jeden vrchol z kliky s nimz neni spojeny (jinak by Sel do té kliky
ptihodit).

Priklad 4:
Dokazte, ze graf G je perfektni pravé tehdy kdyz kazdy jeho indukovany podgraf H
obsahuje nezavislou mnozinu I ze,

W(H — 1) < w(H).

Jinymi slovy nezavisld obsahuje vrchol z kazdé maximalni kliky.

Napovéda:

Reseni:

Pokud je graf perfektni, tak ho obarvim. Libovolnd barevna ttida si musi sdhnout do
kazdé maximéalni kliky, protoze barevost je klikovost.
Na druhou stranu lze pomoci I rozlozit cely graf na nejvyse w(G) nezdvislych mnozin,
které udélaji kyzené obarveni.




Priklad 5:

Necht G je perektni graf. Graf G, vznikne z G nahrazenim vrcholu  jinym perfektnim
grafem H. Operace nahrazeni vyhodi vrchol z a kazdy vrchol z H spoji s kazdym sousedem
xu. Dokazte, ze graf G, je také perfektni.

Napovéda:
Pouzijte predchozi cvicend.
Reseni:
Vezmu obarveni G. Necht z patii do barvy A. Necht B je néjakd mnoZina vrcholl
stejné barvy v H. Pak hledand nezavisla sahajici do vSech maximalnich klik je A\ {z}UB.
Trochu se rozebere, kde je v GG, maximalni klika a je to.




