1 Grafy na plochach

Priklad 1:
Nakreslete K7 na torus.

Napovéda:
Stact to zkusit.

Reseni:

Priklad 2:
Dokazte, ze K7 nelze nakreslit na Kleinovu lahev.

Napovéda:
Zkus zacit kreslit K; do roviny s opakovanim vrcholu - je to obrazek, kde se udéld
hexangulace roviny a do kazde steny se da vrchol, ktery je spojeny se vsim.
Resent:
Nejdriv se vypocte, ze nakresleni na plochu rodu dva musi byt triangulace. Kresli se
véc z napovedy - je to triangulace. A ukaze se, ze takova véc je orientovatelnd, tudiz to
nejde dat na Kleinovu lahev, kterd je neorientovatelna.

Priiklad 3:

Které grafy K, , lze nakreslit do projektivni roviny? Na torus? Na Klenovu ldhev?
Napoveéda:

K55 uz nejde.
Reseni:

K55 uz nejde vyjde z toho, ze nevyjde rod. K44 jde na kreslit na torus, na Kleina
nevim.

Priklad 4:

Naleznéte priklad grafu na toru a v projektivni roviné, jehoz vSechny stény jsou 4-cykly
a jehoz barevnost je alespon tii ¢i alespon ¢tyfi.
Reseni:

Pro projektivni rovinu naptiklad K. Nebo néjaka nebipartitni kvadrangulace.

Na toru napiiklad Cayleho graf pro grupu Z;3 s generatory 1 a 5.



Ptipadné se nakresli K4 na torus a pak se dokvadranguluje.

Priiklad 5:
Dokazte, ze kazdy graf bez podrozdéléni K, lze obarvit tfemi barvami.

Napoveéda:
Predbarvend kruznice jako zacdtek.
Reseni:
Graf je rovinny, zacneme predbarvenou kruznici (pokud neni, je to strom) a postupné

barvime a postupujem dovnitt. Kdyz néco nejde obarvit, tak jsme nasli podrozdéléni
Ky.




