Pisemka - podivny diikaz
Jméno: Kruh:

Tvrzeni 1: Definujme posloupnost ay, as, ... nasledovné:

3
ay = 5
2 1 > 2
a = — — ro N
n P pro n >

Pak a,, > 0 pro kazdé n > 1.
Duikaz. Postupujme indukei. Pro n = 1 vyplyva tvrzeni z definice. Pfedpokladejme tedy, ze n > 2
a ze ap—1 > 0. Chceme dokéazat nerovnost

2
ap = -1 > 0. 1
" ap—1+1 o ( )
Nyni budeme nerovnost upravovat.
2
— =1 > 0 2
ap—1+ 1 o ( )
: ! (pfictent 1) 3)
_— Ficteni
ap—1+ 1 - P
2 > ap—1+1 (ndsobenia,_1+ 1, cozje > 0 dle indukce) (4)
1 > ap (odectent 1) (5)

Ted na pravé strané pouzijeme indukéni pfedpoklad, ze a,_1 > 0. Dostaneme tedy nerovnost
1 > 0, (6)
coz je platnd nerovnost, kterou jsme odvodili z nerovnosti (1) pouze pomoci ekvivalentnich tprav a

indukéniho predpokladu. Tedu i nerovnost (1) plati. O

Vypocitejte ao a dikladné vysvétlete, jak je mozné, ze vyslo co vySlo s ohledem na Tvrzeni 1 a
jeho dukaz.



alternativni zadani (za méné bodu)
Dokazte, ze pro kazdé n > 2 lze miizku (1,...,2") x (1,...,2"), ve které chybi jedno policko
vydlazdit dilky tvaru L. Dale dokazte, ze nikdy (tedy pro zadné n) nelze miizku pokryt dilky tvaru L
zcela beze zbytku.



