1 Barevnost

Priklad 1:

Ukazte, ze graf obsahujici spar (K 3) jako indukovany podrgaf neni linegraph. Dale
ukazte, ze zakazani sparu neni postacujici pro to byt linegraph. Jinymi slovy najdéte
graf, ktery je sparuprosty a pritom neni linegraph.

Napoveéda:

Reseni:
Staci zkusit, ze samotny spar neni linegraph.
Trojuhelnikovy pasek na Sesti vrcholech.

Priiklad 2:
Dokazte, ze kazdy bipartitni graf G je Vizingovy tiidy 1. Jednodussi verze - regularni
bipartitni graf.

Napoveéda:

Pro jistotu pripomenme, Ze Vizingova trida I. znamend, Ze x(L(G)) = A(G). UZijte
pdrovani.
Reseni:

Graf prevedeme na A(G)-regularni bipartitni graf G’ pfidanim hran a piipadnych
dalsich vrcholu. V G’ nalezneme A(G) hranové disjunktnich perfektnich parovani (uziti
Hallovy véty). Kazdému parovani priradime barvu a obarvime tak hrany G’ a tim i hrany

G, neb G je podgraf G'.

Priklad 3:
Dokazte, ze kazdy rovinny kubicky graf bez mostu je Vizingovy tiidy I.

Napovéda:
Vzpomenite na vétu o 4 barvdch.
Resent:
Méjme rovinny kubicky graf bez mostu G. Chceme mu obarvit hrany pomoci ti{ barev

a,b,c. 7 véty o 4 barvach obarvime vrcholy pomoci barev 1,2,3 a 4. Hrana dostane barvu
podle toho, jaké ma konce. a = {12,34},b = {13,24},c = {14, 23}.

Priiklad 4:
Urcete hranovou barevnost Petersenova grafu.

Napovéda:

Petersen, md barevnost 4 (tedy je tridy 11.)
Resent:

Pokud je graf Vizingovy tiidy I, pak existuje rozklad hran na 3 perfektni parovani
takovy, ze doplnék kazdého parovani je disjunktni sjednoceni sudych kruznic. Pokud
Ukéazeme, ze doplnék kazdého parovani obsahuje lichou kruznici, ukazali jsme, ze graf je
Vizingovy tridy II.

Petersen ma 15 hran. Nejmensi kruznice ma délku 5. Vezméme néjaké parovani. Pokud
jeho doplitkem jsou dvé kruznice, musi mit obé délku 5 a tudiz jsou liché. Pokud by byla



jen jedna, je to Hamiltonovska kruznice a tu Petersenuv graf nemd. Tedy Petersen je
Vizingovy tridy II.



