
Kombinatorika a grafy III - 11.11. CV 4

Szemerédiho regularity lemma

Př́ıklad 1:
Dokažte removal lemma pro K4. Removal lemma ř́ıká ∀ε∃δ∀ graf G na n vrcholech

plat́ı alespoň jedno z následuj́ıćıch:

• G obsahuje alespoň δn4 podgraf̊u izomorfnich K4

• ∃F ⊆ E(G), že GF nebosahuje K4 a |F | ≤ εn2.

Nápověda:
Má se to dělat podobně jako na přednášce, ale v jednu chv́ıli je potřeba použ́ıt nějaký

trik navic.

Řešeńı:

Př́ıklad 2:
Dokaže, že pro každé d, k existuj́ı ε, n, že každá ε-regulárńı dvojice (A,B), kde |A| =

|B| ≤ n a počet hran mezi A a B je alespoň d|A||B|, obsahuje Kk,k.

Nápověda:
n je nějaké hodně exponenciálńı

Řešeńı:
Plus mı́nus něco jako vezmi vrchol v A a najdeš hodně vrchol̊u v B, se kterými

soused́ı. Ostatńı z B zahod’ a tohle dělej pořád dokola a nakonec najdeš k vrchol̊u v A a
z vyhazováńı pořád alespoň k vrchol̊u z̊ustane v B.

Př́ıklad 3:
Dokažte, že pro každé m a d > 0 existuje n0, že každý graf s n > n0 vrcholy a alespon

dn2 hranami obsahuje úplný bipartitńı graf Km,m.

Nápověda:
Předchoźı př́ıklad by měl inspirovat.

Řešeńı:
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